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Heka cy a1, as, ..., a, To3uTUBHU peajHu OpojeBW, W HEKa je r peasan O6poj. Tama je
cpenuHa pena r GpojeBa aj, Az, ..., Gn
al +ay+...+aj
a1 2
M, (a1,a2,...,a,) = \/ - L zar#£0, (1)

My(ay,as,...,a,) = ajas...aq (2)

ITocebHO MCTAaKHMMO apUTMETUYKY CPEIVHY Kao CPeauHy pena r = 1, KBaIpaTHY Kao CPE.-
UHYy pena T = 2, TeOMETPUjCKy Kao cpemamHy pena r = (0 M XapMOHUjCKy KAaO CPeIUHy pena
r=—1.

Hejemumaxoct cpemunaa Heka cy aq, as, ..., a, TO3UTUBHU peaHU OPOjeBU, U I U S PEATHU
OpojeBu TakBu ma je r < s. Tana je

Mr<alaa27"'7an) SMs(alaaﬂa"'aan) (3)

[IpU YEeMY je jeAHAKOCT UCIYyH:E€HA aKO U CaMO aKO jeé 4] = ag = ... = Qy.
Komu-ITTeapoBa HejemaakocT 3a cBe peaiine OpPOjeBe T1, T2, - .-, T,y Y1, Y2, - - -, Yn BAKA
(@l +as 4. Fah) (s + .+ 0n) = (@ + 2oy + o+ Tayn)” (4)

IPU UeMy jeAHAKOCT BasKU 4KO M CaMoO ako cy Huzosu (x;)F ; u (y;)!_, OIpPONOPLIUOHAIHY, TO jeCT
aKO M CaMO aKO IOCTOje peaJyiHu OpojeBu « u 3 TakBu Ha je ax; = fy; 3a cee i =1, 2, ..., n.
Yeobumendbea HejemaakocT Ako je 11 < zo < ... <z, nuy; <y2 < ... < y,, OHIA je

(x1+x2o+ ...+ 2n) (1 +y2+ ... +yn) <n(xz1y1 +T2y2 + ... + Tpyn) (5)

IpU YeMYy jeTHAKOCT BAYKU AKO M CAMO aKO je 1 =To = ... =Xy WIA Y] = Y3 = ... = Yn.

1. Horazartu ma 3a CBaky nNpupoaaH OPOj N BaKu

%<\/n—|— —vVn—1.

2. Jloxka3aTu na 3a CBe IO3UTUBHE OpojeBe a, b, ¢ TakBe ma je a + b > ¢ n cBaku npuponax
6poj n, Basu a+ Vb > {/c.

3. Iloka3aru ma 3a cBako r € R m 6uso koje mo3uTuBHE peasHe OpojeBe ap, ag,. .., G, BAKHI

min{ay,as,...,an} < My(a1,as,...,a,) < max{ai,as,...,an}.

JoxasaTu ma 3a cBe a, b, ¢ > 0 Bawu a® + b2 + ¢ > ab + be + ca.
Hokazatu na 3a cse a, b, ¢ > 0 Bawu be/a + ac/b+ab/c > a+b+c.
IorazaTu na 3a cBe a, b, ¢ > 0 Baxku a® 4+ b3 + A3 > a?b + b%c + a.

Ilokazatu ma 3a cBe a, b, ¢ > 0 Basgm a* + b* + ¢* > abe(a + b+ ¢).

© N o o e

IlokasaTu na 3a cBe a, b, ¢, d > 0 Baxku

Ve+b)(c+d) ++(a+c)(b+d) ++/(a+d)(b+c) > 6Vabed .
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. IokazaTu ma 3a cse z, y > 0 Baxnm z/(x* +y?) +y/(y* +2%) < 1/(xy).
10.

Horazatu na Baxu (a+b—c)(b+c—a)(c+ a—b) < abe ako cy:

(a) a, b, ¢ cTpanune Tpoyria;

(6) a, b, ¢ TPOU3BOLHYU MO3UTUBHU PEAJNHU OPOjEBU.

IlokazaTu na ako 3a MO3UTUBHE T, y Baxu 27 + 4y = 1, onma saxum 22 + y2 > 1/20.

Hexka cy a, b, ¢ ny:xkuse crpanuna rpoyriaa. Ilokasaru na je
Vat+b—c+vVbtc—a+Veta—b<Vat+Vo+ec.

Iokazatu: ako je 2+ 9% + 22 =1 n u? + 0% +w? =1, omma |vu + yv + zw| < 1.

IlorkasaTu ma je 3a CBe MO3WUTUBHE peajHe OpojeBe T, ¥y, 2

x Y z

+
Yy+z x+z T+Y

>3
-2

Heka cy a, b, ¢, d > 0 TakBu na je ab+ bc+ cd + da = 1. Iokasaru na je
3

a

b 3 d3

b+c

—|—d+a—|—c—|—d+a—|—b+d+a+b—|—c
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> -
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Iokasatu na 3a a, b, ¢, d > 0 Baxu

a

b c d>2

b+cJr

c+d+d+a+a—|—b_ '

IlokasaTu na 3a mo3uTUBHE peasHe Opojese a, b, ¢, d Baxu

Heka cy aq, a9, ...

a

b c d

b+ 2c+ 3d

at

a3

>

2
Y er2dt3a dt2a+3b at2+3c=3"

, G, TIO3UTUBHU peasuu OpojeBu. Jlokazartu ma je

a% >a1—|—a2—|—...—|—an

aq +a2

as+as  ap+ai 2

Hera je z, y, 2 >1m 1/z+ 1/y+ 1/2 = 2. Iloraszaru na je
VITytz>Vo—1+y—1+vVz—1.

IlokaszaTu na 3a CBe MO3UTWBHE peaJsiHe OpojeBe a u b, m CBe IPUPOIHE N BaKU
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IokazaTu na 3a cse p, ¢ > 0 takBe na p+ q = 1 Baxn

1\? 1\% 25
p+-) +lqg+-] >—=.
P q 2

Onpenuru Hajmamy moryhy Bpennoct uspasa (x + y)(x + 2), ako ¢y x, y, 2 >0 n

Axo 3a Gpojese a, b, ¢ Baku

a? b?

C2

zyz(zr+y+2) =1

c? a? b2 b2 c? a?

a+b+b+c+

nokasaTu ma je a =b=c.

(MMO2000.2) Heka cy a, b, ¢ nosurusau peannu 6pojesu, Taksu na je abc = 1. Iorazartu

1> (b_1+1> <c—1+i>§1.

na je

(

c+a

14+ =
a —|—b

> >
_(z—i—l)_|_b—i—c_|—CL—|—c_a—i—b+b—|—c+c—i—a7



